2) Sia data la funzione:
(2+x —2cosz

X

flx)=1¢ 1, re A
\ r+cosxvai+1, x <0

, >0 & A

dove A = {”n—;l, nElZV+}.

Esaminare i punti di continuita di f e classificare le eventuali discontinuita.

Svolgimento

Risulta A" = {0}. Esaminiamo il punto zo = 0. Si ha

lim f, = 1= f(0),

z—0t
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lim f,.(z) = lim e %% _ tim 1—|—2xﬂ

z—0t z—0t X z—0t $2

= 1= f(0),
essendo (1 — cosx) di ordine due rispetto ad x per x — 0%. Quindi f risulta continua a destra in xy = 0.
Poiché xli%lf f(x) = g;li%l* r+coszy/1+a2=1=f (0), allora f risulta continua in xy = 0.
Studiamo ora i punti del tipo xg = ”771, con xy > 0.
Risulta lim f(z) = 2+ % — 2¢0s 20 # f(zo) = 1; infatti

T—To X0

24+ 19— 2cosxg

=1<2+x)—2cosxyg=x9< 2(1 —cosxy) =0
Lo



& cosrg =1 < xg = 2km,

che non ¢ vera perché, per k = 0, o = 0 non e accettabile, essendo xyg > 0ese k > 1, 2kn & A.
Quindi in x( la f ha una discontinuita di prima specie eliminabile. Negli altri punti la funzione risulta ovviamente

continua.



